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第8回 振り返り問題

　

学籍番号: 氏名:

問 1. p, q, r を命題とする.

1. (p ∨ q) ∧ r = (p ∧ r) ∨ (q ∧ r)

2. (p ∧ q) ∨ r = (p ∨ r) ∧ (q ∨ r)

を示せ（分配則）.

証明の方針

左辺 =右辺とは，左辺⇐⇒右辺が真であり，両辺の真偽値がケースごとに一致して
いることである．この事実が成り立つかを真理値表で確認すればよい．

証明

1. 真理値表を書く．

表 1: 分配則の真理値表 (1)

左辺 右辺

p q r p ∨ q (p ∨ q) ∧ r (p ∧ r) (q ∧ r) (p ∧ r) ∨ (q ∧ r)

T T T T T T T T

T T F T F F F F

T F T T T T F T

T F F T F F F F

F T T T T F T T

F T F T F F F F

F F T F F F F F

F F F F F F F F

両辺の真偽値は等しいので，(p ∨ q) ∧ r ⇐⇒ (p ∧ r) ∨ (q ∧ r) が真となる。

よって (p ∨ q) ∧ r = (p ∧ r) ∨ (q ∧ r).

1



2. 真理値表を書く．

表 2: 分配則の真理値表 (2)

左辺 右辺

p q r p ∧ q (p ∧ q) ∨ r (p ∨ r) (q ∨ r) (p ∨ r) ∧ (q ∨ r)

T T T T T T T T

T T F T T T T T

T F T F T T T T

T F F F F T F F

F T T F T T T T

F T F F F F T F

F F T F T T T T

F F F F F F F F

両辺の真偽値は等しいので，(p ∧ q) ∨ r ⇐⇒ (p ∨ r) ∧ (q ∨ r) が真となる。

よって

(p ∧ q) ∨ r = (p ∨ r) ∧ (q ∨ r).

Q.E.D.
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