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問 f : X → Y とし, A ⊆ Xとする. このとき, f−1(f(A)) ⊇ A を示せ.

証明

∀a ∈ A に対して a ∈ f−1(f(A)) を示す.

順像 f(A) の定義は

f(A) = {f(x) | x ∈ A}.

∀a ∈ A に対して, x = a とみなすと f(a) ∈ f(A).

Y の部分集合Bに対して，Bの逆像 f−1(B) の定義は

f−1(B) = {x ∈ X | f(x) ∈ B}.

B = f(A)とすると f(a) ∈ f(A) = B なので，a ∈ f−1(B) = f−1(f(A)).

Q.E.D.
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